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Assignment 2 วิชา Engineering Mathematics II (1/2567) 

————————————————————————————————————————— 

คำชี้แจง 

1. ให้นักศึกษาแสดงวิธีทำอยา่งละเอียด โดยเขียนด้วยลายมือตนเอง ห้ามพิมพ์ 

2. เขียนชื่อ-นามสกุล รหัสนักศึกษา สาขา ตอนเรียน ทุกหน้า จะไมร่ับผิดชอบหากนศ.เขียนข้อมูลไมช่ัดเจน 

3. กำหนดสง่ภายในวันศุกรท์ี่ 18 ตุลาคม 2567 ตามชอ่งทางที่ผู้สอนกำหนด  

การใหค้ะแนน 

	 5 คะแนน หากสง่งานครบทุกข้อภายในกำหนดเวลา 

	 3 คะแนน หากสง่งานครบทุกข้อหลังจากกำหนดเวลา แต่ไมเ่กิน 1 สัปดาห์ 

	 0 คะแนน หากสง่งานครบทุกข้อหลังจากกำหนดเวลาเกิน 1 สัปดาห์ หรือ ไมส่ง่งาน 

———————————————————————————————————————————————————— 

1.1 กำหนดให้ G เป็นรูปทรงสามมิติในอัฐภาคที่ 1 ที่ถูกปิดล้อมด้านบนด้วยระนาบ  และด้านล่าง 

      ด้วยระนาบ  ดังรูป จงเขียนลิมิตของการหาอินทิกรัลต่อไปนี้ 

ก.  

ข.  

ค.  

1.2 จงหาค่าคงที่ a ที่ทำให้  มีค่าเท่ากับ  

z = 2 − x − y

z = 1

∭
G

f (x, y, z)d xdzdy

∭
G

f (x, y, z)dyd xdz

∭
G

f (x, y, z)dzdyd x

1

∫
0

a−x

∫
0

3−x

∫
0

dzdyd x
23
6



2

2. 

2.1 กำหนดทรงตัน G ถูกปิดล้อมด้านบนด้วยระนาบ  ปิดล้อมด้านล่างด้วยระนาบ  และปิดด้านข้าง 

       ด้วยทรงกระบอกกลม  ดังรูป 

ก. จงวาดภาพฉายของทรงตัน G บนระนาบ xy 

ข. จงแปลง   ให้อยูใ่นรูปอินทิกรัลสามชั้นใน 

     ระบบพิกัดทรงกระบอก โดยไม่ต้องคำนวณค่า 

2.2 จงใช้อินทิกรัลสามชั้นในระบบพิกัดทรงกลมหาปริมาตรของรูปทรงตัน D ซึ่งเป็นทรงตันที่อยูภ่ายในทรงกลม  

        อยูเ่หนือระนาบ xy และอยูภ่ายนอกกรวยกลม  ดังรูป 

3. 

3.1 จงพิจารณาว่าอนุกรมที่กำหนดให้เป็นอนุกรมลู่เข้าหรือลู่ออก 

 	 	   ก. 	 	 	 ข.  

3.2 จงหาผลบวกของอนุกรม  

3.3 จงแสดงว่าอนุกรม  ลู่ออก โดยใช้วิธีการทดสอบการลู่ออก (Divergence Test) 

z = y + π x y
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4. 

4.1 กำหนดอนุกรม  

	 ก. ให้  จงตรวจสอบว่า  เป็นฟังก์ชันต่อเนื่องและเป็นฟังก์ชันลดหรือไม ่

	 ข. จงตรวจสอบว่าอนุกรมลู่เข้าหรือไม ่โดยใช้วิธีทดสอบด้วยอินทิกรัล (Integral Test) 

4.2 จงตรวจสอบว่าอนุกรม  ลู่เข้าหรือไม ่โดยใช้วิธีการทดสอบด้วยวิธีการเปรียบเทียบ      

      (Comparison Test) 

4.3 จงตรวจสอบว่าอนุกรม  ลู่เข้าหรือไม ่โดยใช้วิธีการทดสอบด้วยการเปรียบเทียบลิมิต (Limit  

       Comparison Test) 

5. จงตรวจสอบว่าอนุกรม  ลู่เข้าอยา่งสัมบูรณ์ หรือ ลู่เข้าอยา่งมีเงื่อนไข หรือ ลู่ออก 

6.  

6.1 กำหนดให้อนุกรมกำลัง  มีรัศมีการลู่เข้าคือ  จงพิจารณาว่าที่  และ  

      อนุกรมลู่เข้าหรือไม ่

6.2 จงหาชว่งการลู่เข้าและรัศมีการลู่เข้าของอนุกรม   

7. กำหนดให้  

7.1 จงแสดงว่าอนุกรมแมคลอรินของ  คือ โดยเขียนอนุกรมอยา่งน้อยสี่พจน์แรกที่ 

      ไมเ่ป็นศูนย์ 

7.2 จงใช้ผลจากข้อ 7.1 เพื่อประมาณค่า  โดยคำนวณจากสามพจน์แรกที่ไมเ่ป็นศูนย์ 
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8. 

8.1 กำหนดให้  และ  

	 ก. จงหา  

	 ข. จงหาเวกเตอร์ขนาด 3 หนว่ย และมีทิศตรงข้ามกับ  

	 ค. จงหาภาพฉายเชิงเวกเตอร์ของ  บน     

8.2 กำหนดจุด  และ  และให้  จงหาโคไซน์กำหนดทิศทาง (Direction  

      Cosine) ของ  เมื่อกำหนดให้  เป็นมุมที่ทำกับแกน  ทางบวกตามลำดับ 

8.3 กำหนดให้  และ  

	 ก. จงหาพื้นที่ของรูปสี่เหลี่ยมด้านขนานที่มี  และ  เป็นด้านประกอบ 

	 ข. จงหาค่าคงที่  ที่ทำให้  ตั้งฉากกับ  

	 ค. ถ้า  แล้ว  และ  อยูบ่นระนาบเดียวกันหรือไม ่

9. 

9.1 จงหาสมการระนาบที่ผา่นจุด  และตั้งฉากกับเส้นตรง  

9.2 จงหาระยะทางจากจุด  ไปยังเส้นตรง  

⃗u = < 2, − 3,6 > ⃗v = < − 4,3,0 >

⃗w = ⃗u − 2 ⃗v

⃗u

⃗u ⃗v [proj ⃗v ⃗u ]

P(4, − 2,1) Q(3,0, − 1) ⃗A = ⃗PQ
⃗A α, β, γ x, y, z

⃗a = < 2, − 1,0 > , b⃗ = < 1, − 2,3 > ⃗c = < 5, − 2,k >

⃗a b⃗

k b⃗ ⃗c

k = 1 ⃗a, b⃗ ⃗c

P(2, − 2,3)
x − 6

2
=
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3
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2

A(−1,0,2) x = 1 + t, y = − 1 + 4t, z = 2 + 2t


