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Assignment I  
วิชา 040203202 เมทริกซ์และการวิเคราะห์เวกเตอร์ (1/2568) 

 

 

คำสั่ง ให้นักศึกษาทำโจทย์ในงานน้ีตามที่ระบุ และส่งงานที่ทำเสร็จเรียบร้อยแล้วต่ออาจารย์ผู้สอน พร้อมทั้ง

 เขียน ชื่อ-นามสกุล รหัสนักศึกษา ตอนเรียน ชื่อวิชา และอาจารย์ผู้สอนให้เรียบร้อย ตามช่องทางหรือ

 วิธีที่อาจารย์ผู้สอนกำหนด 

  ห้ามคัดลอกงานจากผู้อ่ืน และ กำหนดส่งงานภายในวันอาทิตย์ที่ 17 สิงหาคม 2568  

  หากนักศึกษาคัดลอกงานหรือส่งงานช้ากว่ากำหนดจะไม่ได้คะแนนในส่วนของงานชิ้นนี้  
 

 

สมบัตแิละพชีคณิตของเมทริกซ์ 

ให้นักศึกษาเลือกทำ 1 ข้อย่อย จากขอ้ 1.1 ถึงข้อ 1.4 
 

1. 1.1) จงหาค่า ,x y  และ z  เมื่อกำหนดให้ 

    
4

4 2 2
1 1 5

T
x z y z x

y x x

     
                       

   

 1.2) จงหาค่า , ,a b c  และ d  จากสมการเชิงเมทริกซ์ 

     
1 2 6 3

3 4 19 2

a b

c d

     
                    

 

 1.3) กำหนดให้ 4 4[ ]ija A  โดยที่ 2 2
ija i j    

   ก) จงเขียนเมทริกซ์ A  

   ข) จงตรวจสอบว่าเมทริกซ ์A  ในข้อ ก) เป�นเมทริกซส์มมาตร (Symmetric matrix) หรือเมทริกซ์

 เสมือนสมมาตร (Skew-symmetric matrix) 

 1.4) จงหาค่าของ 2
33 9 A A I    โดยที่ 3I  เป�นเมทริกซ์เอกลักษณ์ขนาด 3 3  และ 

     
1 2 3

2 3 1

3 1 2

  
   
   

A    
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การหาดีเทอร์มิแนนตแ์ละสมบัตขิองดีเทอร์มิแนนต ์

ให้นักศึกษาเลือกทำ 1 ข้อย่อย จากขอ้ 2.1 ถึงข้อ 2.3 

2. 2.1) จงหาค่าของ    

1 2 7 9

0 4 5 5

0 0 1 1

4 5 3 2





  และ 

1 3 1 5 3

2 7 0 4 2

0 0 1 0 1

0 0 2 1 1

0 0 0 1 1

  
      

 2.2) กำหนดให้ 6

a b c

d e f

g h i

    จงหา 
4 4 4

3 3 3

g d h e i f

d e f

a b c

  

  
  

 

 2.3) ถ้า A  และB  เป�นเมทริกซข์นาด 4 4  โดยที่ det( ) 27B  และ 4 1 1det(2 ) 16  A B A  

  จงหา 1det(adj( ))A     
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การหาเมทริกซ์ผกผันและสมบัตขิองเมทริกซ์ผกผัน 

ให้นักศึกษาเลือกทำ 1 ข้อย่อย จากขอ้ 3.1 ถึงข้อ 3.5 
 

3. 3.1) กำหนด 
1 2

2 0

3 1 4

k

k

 
 
    
   

A   จงหาค่า k  ที่ทำให้ A  เป�นเมทริกซ์เอกฐาน (singular matrix) 

 3.2) กำหนดเมทริกซ์ผูกพัน (adjoint matrix) ของ A  คือ 
3 2 1

adj( ) 2 4 4

1 2 3

 
 
   
 
  

A   

  จงหา detA  และ 1A  

 3.3) กำหนดเมทริกซ์ 
1

1

1

x z

x y

z y

  
   
   

B  

  ก) จงหาเง่ือนไขที่ทำให้ B  เป�นเมทริกซ์เอกฐาน (singular matrix)  

  ข) ถ้า 0x y   และ 2z   จงหา 1B  

 

 3.4) กำหนดให้ 
cos sin 0

sin cos 0

0 0 1

 
 

  
   
 
  

A   

ก)   จงแสดงว่าเมทริกซ ์A  เป�นเมทริกซ์ไมเ่อกฐาน (Nonsingular matrix) สำหรับทุกคา่   

ข)   จงหา adj( )A  และ 1A                       

 3.5) กำหนดให้ k  เป�นจำนวนจริงใด ๆ โดยที่ 0k   และ 

0 0 0

0 0

0 1 0

0 0 1

k

k

k

k

 
 
    
 
 
  

B   

จงหาเมทริกซผ์กผัน (Inverse matrix) ของ B  โดยใช้วิธีการลดรูปแบบแถว (Row-reducing 

method)  
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การหาคำตอบของระบบสมการเชิงเส้นโดยใช้อินเวอร์สและกฎของคราเมอร์ 

ให้นักศึกษาเลือกทำ 1 ข้อย่อย จากขอ้ 4.1 ถึงข้อ 4.3 
 

4. 4.1) พิจารณาระบบเชิงเส้น AB x b   โดยที่ 

   11 4 1 2
,

1 3 3 4


                
A B และ       

1

2

 
     

b  

  จงหาเมทริกซ์ x     

 4.2) พิจารณาระบบสมการ Ax b  โดยที่   

    
1 2 3

2 3 3

2 4 5

 
 
   
 
  

A , 
1

2

3

x

x

x

 
 
   
 
  

x   และ  
2

1

3

 
 
   
 
  

b    

   จงหาคำตอบของระบบสมการข้างต้นโดยใช้เมทริกซผ์กผัน 

 4.3) กำหนดระบบสมการ 

      

2 3 8

2 3 2 7

2 4

xy y zy

xy y zy

xy y zy

  

  

   

 

   จงใช้กฎของคราเมอร์แก้ระบบสมการข้างต้นเพ่ือหาค่าของ ,x y   และ z    
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การหาคำตอบของระบบสมการเชิงเส้นโดยใชว้ิธีของเกาส์ และแรงค ์

ให้นักศึกษาเลือกทำ 1 ข้อย่อย จากขอ้ 5.1 ถึงข้อ 5.5 
 

5. 5.1) ถ้าเมทริกซแ์ต่งเติม (augmented matrix) ของระบบสมการเชิงเส้น กำหนดโดย 

     2

1 2 3
[ | ]

0 9 3
A

h h

 
      

b  

  จงหาเง่ือนไขของค่า h  ที่ทำใหร้ะบบสมการ  

ก)  มีเพียงคำตอบเดียว (unique solution)  

ข)  มีคำตอบจำนวนไม่จำกัด (infinitely many solutions) 

ค)  ไม่มีคำตอบ (non-solution)   

 5.2)  จงหาคำตอบของระบบสมการเชิงเส้น        

     

2 1

2 2 2 2

2 4 1

3 3 3

x y z w

x y z w

x y z w

x w

    
    

    
  

 

 5.3)  กำหนดระบบสมการ      

        
3 4 3

2 18

2 5

x y z

x y z a

x y bz

  
  

   

 

  จงหาค่าของ a  และ b  ที่ทำให้ระบบสมการมีคำตอบเดียว มคีำตอบเป�นจำนวนไม่จำกัด และไม่มีคำตอบ 

 5.4) จงหาคำตอบของระบบสมการ    

        
1 2 3 4 5

1 2 3 4 5

1 2 3 4 5

3 4 2 5 3

2 5 7 2 7 4

2 8 11 2

x x x x x

x x x x x

x x x x x

     
     

     

 

 5.5) พิจารณาระบบสมการเชิงเส้น  

     

1 2 3

1 2 3
2

1 2 3
2

1 2 3

2 3 4
3 5 2

2 ( 19)

24 ( 14)

x x x

x x x

x x c x c

cx x c x

  
  
   

   

 

   ถ้าคำตอบของระบบสมการมเีพียงคำตอบเดียว จงหาค่า c  พร้อมทั้งหาคำตอบของระบบสมการ

ข้างต้น 
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ค่าไอเกน และไอเกนเวกเตอร ์

ให้นักศึกษาเลือกทำ 1 ข้อย่อย จากขอ้ 6.1 ถึงข้อ 6.3 
 

6.   6.1) กำหนดให้ 
2 2 3

0 3 2

0 1 2

  
   
   

A    

  ก) จงหาค่าไอเกน (eigenvalues) และไอเกนเวกเตอร์ (eigenvectors) ของเมทริกซ์ A  ทีส่มนัยกับ 

   ค่าไอเกนที่มีคา่มากที่สุด       

  ข) จงหาค่าไอเกนของเมทริกซ์ 3,TA A  และ 1A    

 6.2) ถ้าสมการลักษณะเฉพาะ (Characteristic equation) ของเมทริกซ ์B  คือ 

        3 2
6det( ) ( ) ( 3) ( 2)( 1) 0P          B I  

   จงหา det( )B  และ trace( )B          

 6.3)   กำหนดให้   เป�นค่าไอเกนที่ไม่เป�นศูนย์ของเมทริกซ์ Bและ x  เป�นไอเกนเวกเตอร์ที่สมนัยกับ

ค่าไอเกน   แล้ว จงแสดงว่า  2  เป�นค่าไอเกนของ 2B  และ x  เป�นไอเกนเวกเตอร์ที่สมนัยกัน 
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เวกเตอร์ พีชคณิตของเวกเตอร์ และการประยกุต ์

ให้นักศึกษาเลือกทำ 2 ข้อย่อย จากขอ้ 7.1 ถึงข้อ 7.7 
 

7. 7.1)   จงหาพ้ืนที่ของรูปสามเหลี่ยมที่มีจุดยอดอยู่ที่จุด (1,0,3), (0,0,6)A B  และจุด (2,4,5)C   

 7.2) กำหนดเวกเตอร์ ˆ ˆ ˆ ˆˆ ˆ2 , 3 2     
 u i j k v i j k   และ ˆ ˆ5 

w j k   

  จงหา ( ) 
  u v w  และ ( ) 

  u v w   

 7.3)  กำหนดให้ ˆ ˆ ˆ ˆ ˆ ˆ3 2 , 3     A i j k B i j k
 

 และ ˆ ˆ ˆ2 3   C i j k


 

 ก) จงหาค่าคงที่   ซึ่งทำให้เวกเตอร์ทั้งสามเป�นเวกเตอร์ที่อยู่บนระนาบเดียวกัน (co-planar 

  vectors) 

     ข) จงหาปริมาตรของรูปทรงสี่เหลี่ยมด้านขนาน (Parallelepiped) เมื่อกำหนดให้เวกเตอร์ 

  , ,A B C
  

 
เป�นขอบ เมื่อกำหนด 4      

 7.4) กำหนดให้ ABC  เป�นสามเหลี่ยมใดๆ โดยเวกเตอร์ตำแหน่งของจุด ,A B  และ C  คือเวกเตอร์ 

ˆ ˆ ˆ3 2 , i j k  ˆ ˆ ˆ3 4  i j k   และ ˆ ˆ6 3j k
 
ตามลำดับ ให้ D  และ E  เป�นจุดซึ่งอยู่บนด้าน 

AB  และ BC  ตามลำดับ โดยที่ 
2
3

DB AB
 

   และ   
2
3

BE BC
 

 

   ก) จงหาเวกเตอร์ DE


 และวาดรูปสามเหลี่ยม ABC  

   ข) จงหามุมระหว่างเวกเตอร์ AB


 กับ AC


 

   ค) จงหาพ้ืนที่ของสามเหลี่ยม ABC     

 7.5) กำหนดให้ ( ) 2  u v w
  

 จงหาค่าของ ( ) u v w
  

 และ ( ) v u w
      

 7.6) ถ้า | | 2u


 และ | | 3v


 และมุมระหว่างเวกเตอร์ u


 กับ v


 เท่ากับ /3   จงหา | 2 |u v
 

 

 7.7) แรงคงที่ ˆ ˆ ˆ3 5 10  F i j k


 ทำให้วัตถุเคลื่อนที่ไปตามแนวเป�นเส้นตรงจากจุด (1,0,2)P  ไป

ยังจุด (5,3,8)Q  จงหางานที่เกิดขึ้น ถา้กำหนดระยะทางมีหน่วยเป�นเมตรและแรงมีหน่วยเป�นนิวตัน  

 

 

 

 

https://www.google.co.th/url?sa=t&rct=j&q=&esrc=s&source=web&cd=1&cad=rja&ved=0CCoQFjAA&url=https%3A%2F%2Fen.wikipedia.org%2Fwiki%2FParallelepiped&ei=XcLkUbHgLIe4iAfYkIGYDA&usg=AFQjCNExlmHxCvq--kAku2NWJsfi3f6oMg&sig2=jd2H1jkVvqiAUF61EBj-Pg&bvm=bv.48705608,d.aGc
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เอกสารน้ีเป็นลิขสิทธ์ิของภาควิชาคณิตศาสตร์ มจพ.  

ห้ามมิให้นํามาใช้เพ่ือการค้า หรือใชโ้ดยไม่ไดรั้บอนุญาตจากทางภาควิชาฯ นอกจากนาํมาใชใ้นการสนบัสนุนทางดา้นวิชาการเท่านั้น 

 

Assignment I – วิชา 040203202 (1/2568) 

 

สมการเส้นตรงและสมการระนาบ 

ให้นักศึกษาเลือกทำ 2 ข้อย่อย จากขอ้ 8.1 ถึงข้อ 8.7 
 

8. 8.1) จงหาค่า   ที่ทำให้ระนาบ 2 3 4 5 0x y z     ต้ังฉากกับระนาบ 

2 3 5 0x y z     

 8.2) จงหาสมการเสน้ตรงที่ผ่านจุด (1, 1,1)  และขนานกบัเส้นตรง     1
2

2 3x y z  

 8.3) จงหาสมการระนาบที่ผ่านจุด  (1, 1, 1) และขนานกับระนาบ   5 6x y z  

 8.4) กำหนดสมการเส้นตรง  : 2 , 1 , 3L x t y t z t      

  และสมการระนาบ : 2 2P x y z    

  ก) จงตรวจสอบว่าเส้นตรง L  ขนานกับระนาบ P  หรือไม่ 

  ข) จงหาสมการเสน้ตรงที่ผ่านจุด (1, 1,2)  และต้ังฉากกับระนาบ P   

 8.5) กำหนดระนาบ   1 : 1P x y z    และระนาบ    2 : 1P x y z  

  ก) จงหามุมระหว่างระนาบ 1P  และ 2P      

  ข) จงหาสมการเส้นตรงที่เป�นรอยตัดของระนาบ 1P  และ 2P   

 8.6) เส้นตรงสองเส้นกำหนดโดยสมการ  

   1
2 3 3

:
3 2 4

x y z
L

  
   

   2 : 1 4 ,  5 4 ,  1 5L x t y t z t        

  เมื่อ t  แทนตัวแปรเสริม (parameters) ของเส้นตรง 2L   

  ก)  จงหาสมการเส้นตรงที่ผ่านจดุกำเนิด และขนานกับเส้นตรง 1L     

  ข)  จงหาจุดตัดของเส้นตรง  1L  และเส้นตรง 2L       

  ค)  จงหาสมการระนาบที่ผ่านทั้งเส้นตรง 1L  และเส้นตรง 2L    

 8.7) กำหนดระนาบ : ( 1) 3P ax a y z     

  และเส้นตรง     4 2
: 3 1 3

3
y

L x z


      

  ก) จงหาค่า a  ที่ทำให้เส้นตรง L  ไม่ตัดกับระนาบ P    
  ข)    ถ้า 1a   จงหามุมระหว่างเส้นตรง L  กับระนาบ P      


